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IT. Potenzen mit negativen und gebrodenen Erponenten. 241

gedadt werden fonuen. Die imagindven Sahlen, mit ben rveellen 3u-
jammengefest, geben bad Gebiet der tompleren Bahlen. Bu ihrer geo-
metrijden Darjtellung ift auj bder frither befprodhenen Gevaben, bdie
burd) die Rational= und Jrrationalzahlen (algebraifche und trangzenbente)
jtetig exfiillt ijt, fein Raum mehr vorhanden. Anf einer hoheren Stuje
joll gezeigt werben, daf man mit den fompleren Jahlen eine ganze Ebene
ftetig erfiillen fann. Diefe geometrifche Darftellungsiveife ift fiiv die Ent=
idelung der Mathematif von aufevordentlicher Bedeutung geworden.]

102) $Hat man eine Gleichung zweiten Grabed mit zwei ln-

befannten von der Form
ax® 4= byt 4+ exy +dex + ey 4+ f=0
und eine zweite Gleichung erften Grabes mit zwei Unbefannten von
ber Fovm
ax + by 4+ ¢ =0,

jo fann man y aud ber zweitey berechuen, den Wert in bie erjte
einfegenn und die jo entftehende Gfleihung ziveiten Grvaded aufldjen,
tad wei Werte flir = gibt. Jeber von Ddiefen, it Ddie iveite
Gleidhung eingefeit, ermbglidht die Bevedynung der beiben gugehovrigen
PWerte fiir .

Aud) zy ijt ald Ausdrud zweiten Grades zu betvachten.

Handelt e3 fih um zwei Gleichungen weiten Grades mit je
siwet Unbefannten, fo gibt die Cntfermung (Climination) von y im
allgemeinen eine Gleidjung vom vievten Grade, nur in bejonberen
SKillen fapt fich die Gleichung auf den zweiten Grad zuriidfiihren.

Wbungdmaterial findet fidh in den Wufgabenjammilungen.

IL Potempen mit negativen wnd gebvodjenen Erponenten.
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fobald n >m. Jft m =n, fo ijt — = ™", aljo Tann man, da
[Thicy
an =g
- =1 und m — m =0 ijt, jdreiben:
a
1) a’ = 1.

Sede Bahl, zur 0" Poteny erhoben, ift alfo gleidh 1. Diesd ijt
lediglidh) dDie Definition der Poteny mit dem CErpomenten Null,
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242 Biweite Ubteilung. Arithmetil.

5 a’ # P A o
Demnad) it — = 2 alfo, wenn man die friihere ©dretb:

i : " a’ - 1 S eE
weife beibehdlt: — = Sl e = und ebenfo findet man
allgemein
1 1
2) T = — ) %= ——0
(1 b a

@ine Poteny mit negativem Erponenten joll demgemdp von jept ab
bedeutent Den umgefehrten Wert von der entjprecdhenden Poteny mut

pofitivem Gyponenten. Aud) died ift nur eine Tefinition.
it died feftgefebt, jo erqibt jid)
a— ™. at = =2 a* = a
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b. . ber Gap fiir die Multiplifation von Potenen gleider Grund:

3afl gilt audy fiiv negative Erponenten,
Ebenjo 1t

a dai o1 1

e = = g m—n

n T n “_r.':_ +n

Sn gleider Weife Lkt fich seigen, dap alle fiir pofitive gange -
ponenten bewiefenen Sdbe aud) fiir negative Erponenten gelten, 3. B,
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104) Sn Abjdynitt 95 wurbe gezeigh, Daf Va*? = a? ijt, aljo,
= .y n .
vent man np = m, folglih p = = febt,
m

1) 'i/ :’z‘;’-‘ = ",

W . ; =
Dort war angenommen, daf ~ gang toar. Jebt wird feftgefett,
m

T 3 1 . . s 2
baf aud) banu, twenn - nidht gang ift, a® die »* Wurzel aus a™

bebeutert foll, jodbap Gleidhung 1) aud) dann fortbejteht. o ijt 5 B.
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s 3 v ."-. : 4
a® =Va® o® =V’ Dann fann der Grponent aud) negativ umd

gebrodjen fein, 3. B. it
- 1 1 V1 ST B
B oaitts S e g LT —
T} = = —u—_——]/{—{-—}/u
5 Vet Va
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Die frithere Gleidung (Abjhnitt 95, Nr. 7) Varr = VaP lafit

fih bann fdjreiben a”? = «?, fodaB der qebrodene Grpoment er-

weitert oder gefiirgt werben fann, ofne daff der Potenzwert fidh
dnbert.

Aud) ver Safy itber die Multiplifation von Potenzen gleider
Grundzabl bleibt beftehen, denn
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Alfo gelten, wie frither, die Sipe:
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jodaf jamtlidje fiiv Lotengen mit gangen pofitiven Epponenten be-

wiejenen Sdbe aud) fiir negative und gebrochene Erponenten un-
befdrdntie Geltung Haben.

16*




	Seite 241
	Seite 242
	Seite 243

