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Auflojung. Jft AB die gegebene Seite und « der gegeberne
v gegenitberliegende Wnkel, jo Tfonjtruiere ntan Dden iiber A B
ftehenden Rreisbogen, ber « al8 Peripheriewinfel fagt. Jit 7 bie
gegebene Hibe, jo ziehe man zu AB im Ubftande & auf der Seite
ped Bogend eine Pavallele. [t C ein Shnittpunft der Parallelen
und bed Bogens, fo ziehe man CA4 und CB. Daun ift ABC dad
gejuchte Dreted.

Qit die Hohe & zu grop (groBer ald bie jog. Pfeilhdhe bes
Bogens), fo qibt e3 feinen Schnittpumit, und das Dreied ift unmiglich.
it 2 Heiner, al3 die Pfeilhohe, jo jind zwei Dreiede moglid), bdie
fongruent find.  Jft A gleich der Pfeilhohe, jo twird die Parallele
Tangente, und ed ijt uur ein eingiged Dreted mbglicdh, tvelded redt-
tinflig-gleichidentliq ift.

Bemerfung. Der Kreizbogen ift jugleih der dem Dreiede wm-
befdhrichene Kreid. Sind aljo @ und o« gegeben, jo ijt der Radius
be3 umbejchriebenen Rveifed jhon bejtimmt Man fann aljo nidht
sugleid) a, ¢ und » geben, denn » ift nidht mehr unabhdingig,
jobald @ und « gegeben Jind. G3 ift gleidhgiiltig, ob ein Dreted
aud a, ¢ und einem dritten Stitd fonjtruiert twerden joll, oder aus
a, v und bdem Dbefvejfenden Stiid, ober aud o« und » und dem be-
treffenden ©tiid. Nur fonnen et @ und » jvet Lojungen -eintreten.

7} Tangentendreiede und Tangentenvierede.
236) Nufgabe. Cin Dreied habe die Seiten o b und c
Wie grop find bie Abjdynitte p,, p,, ps, die dburd) die Be-
riihrungdpunite degd Jn:-

Rreifes entjtehen? Big. 65. e

uflojung, Jn Fig. 65 e
it 2p, + 2ps + 2ps=a -+ ,.,,/ {U
+ ¢, gugleid) ift 2p, 4+ 2p;, B \\ =
— 2qa, folglih burd) Sub- [ \/
traftion: 2p,=a+0b-+e¢ A | 1
— 2a=>0 + ¢ — a, folglid \\\ ;?#

—a-+bde : ; /|
= ———,  ebenjo \%h 2

“ e (p

a— b4+ e [
Dy = == und "f\\-\\

@4 b—e¢e e
?}:i o 9 ;

~ - a-+b4c B _

©ept man nod s— =2, 0 itp,=p—a, p3=p—b,
.'EJ;; ===l

Holymitller, Elementarmathemakt, L. 4. Wufl. ji




98 Rlanimetrie II.  Fortiepung pes Lefirgangs.

237) Diejelbe Aufgabe fiir dem An-Kreid mit Rabius g

au [Biem.
Auflbjung. Sn Sig. 66 ijt AF = AB + BF — AB+ BD
ud AE = AC 4+ CD, folghd

Fig. 60 AII _.1_ IJ'-' —.— ..1 _.."‘J L __,i JI_’]J I_ _{.1 (’! _|] l") =
e a -+ b+e, afjo AFP = AFE

/ : i "}- b E_ c o d o 3 iy )

| == 5] : = i '\\Pt’t’ 1]1: (&)

— AE— AC=p—0b=p, und
B/ __T_____ﬁ.__.ir_r ebenfo BF—AF —AB=p—c¢

A BD \ == Py

it N Tolglich: Der Un-Rreid teilt
// \ 9ie unmittelbar Dbernihrie
| J'“,_ Dreiedsfeite inm Ddiefelben
\ 1% GStiide, wie ber Ju-Kreis, nur
| find beibe Stide in ber Lage
/’ vertaujcht. Diefe Bestehungen find

e eSO eine Quelle widtiger Sie.

238) ©of. Die Summe sweier Gegenfeiten eined
(gewdhnlidhen) Tangentenviereds ift gleid ber Gumme Ddev
beiben anderen Gegenfeiten.

Sn Fig. 67 find folgende Tangenten gleid: a=a;, b =10y
c=¢, d=d, folglih ijt a b+ et+d=a;,+ 01T ¢ + d,

s b.5. AB+ CD=BC+ DA
ig. b : =

A Umfehrung. Jjt Dbet
/\L“ einem Bieved dbie Summe

/_“\_\ oed ecinen Gegenfeitenz
N paares gleid) Der Des
g )

_.fi \‘ i : I ;
/ \ N, p anberar, {0 Sk eRsEeE
; Tangentenviered.
1 ‘/‘( L+ .
B‘{/ \ Beweis, Angenonmen,

: \ S T A e :
et \ ABCD in $ig. 68 Datte ut
iz‘“bmk 7/ pem anqegebernen Sinne gleide

/i Seitenfummen unbd wiirde bon
e pert gejeichnetert Rreife nuv
an  orei  ©eiten  Dberiihrt,
wihrend DO abliegt, fo finnte man oie vierte Tangente CD, jiehen.
PDann wiirde fein 4B + CDy = AD; + BC, und nad) der Loraus:
jeping AB + CD = (4D, + D, D) + BC, folglid) durd) Subtraftion
D — D, = D,D odex CD = CD; + D, D, b. . bie Summe jveier
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Dreiedsieiten witrde gleich der dritten jein. Diefer Wiberjprud) Fann
nur dadurch aufgehoben werden, dafy D auf D, fillt. — Cntjprecdjend
wird ber Betveid gefiihrt, tvenn man annimmt, CD {dnitte den Kreis.
Bemerfungen. Man T,

benfe fih ein Tangenten: m'_:h'
pievec als Gelentoiered, A
bann  fann 3 Deliebig ,_-___';______-\
biele verjdyiedene Geftalten
annefmen. Solange e3 D/ \
fonver bleibt, ikt 1) S / \'.\
thm  jtetd ein RKreis p !

einbejchreiben. n el \ i / >z-;
Sonderfallen geht es in : :

ein Dreted diber. Dies
gefhieht, venn 3wei an- \
einanberjtofende  Geiten \
einent  Winfel bon 180°
biloen. — Jedes red)t:
winflige Dreted ift die Halfte eined Tangenten:-Sehuens
bieveds. (Unter Tangenten-Sehnenviered verfteht man ein Bieved,
weld)es jotoohl einen umbefdyricbenen, ald aud) einen einbejdjriebenen
Strei3 hat.  Man nennt folde Bievede auch) bizentrifhe BVierede,

“

womit auf die beiden Rreigzentra hingedeutet twerden foll.)

I

239) Nufgabe.

Berbindet man die Ecden cined Tangentenviereds mit
pem Mittelpuntte desd einbefdhriebenen Rreifes, jo entftehen
pier Jeutriwinfel, von bdenmen je zwei nidit aneinander:
liegende zufammen 180° betragen.

Bemerfung.

dolgender ©Safy foll bewiefen werben:

Beseihnet man diefe Winfel der Reihe mnach mit
g und &, fo ijt &+ &, =&+ E,. Died entfpridt gam;
dem ©abe filv die Seiten A B+ CD = BC + DA.

[

.’:\;.' 59y

240) Nufgabe. Jn Fig 69 find die Gden bdesd Tangenten-
bieredd ABCD mit dem Mittelpuntte I bes Jnfreifes verbumden,
ebenfo die Beriihrungdpuntte £, F &, H. €3 joll Demwiefen werden,
baB bie folgenden Jubaltdunteridhicde gewiffer Dreiede gleich grof
jino: AAME — ANCMF = AAMH — ACMG = A\ AMB
— A CMB; ferner A BMF— ADMG—=/A\BME— /A DMH
- A DMC. Ferner find folgende Jnhaltdfummen gleich:

- A BMC
AAMB+ A CMD=ABMC+ ADMA=LABCD.

o




100 Planimetrie I Fortfepung ded Lehrgangs.

Bemerfung. Tur Dreiedsfongruensen follen zum Beweife be:
mit terden. Die Sibe founen fpiter mit Hilfe der Jnhaltsidbe
anbere Beweife erhalten. (Sie erben fpdter Univendung finden.)
9ie [auten dieje Sibe fiiv den Gonderfall bes Tangentenbdreieds?

241) Nufgabe. €3 joll perjudht twevdenm, Ddie fiiv basd
citemt Rreife umbejdriebene Tangentenviered geltenben
Sape aud fiiv das cimem Qreife anbefdhriebene Tangenten:
piered audzufpreden.

Bemerfung, ©3 gibt drei Urten anbejdhriebener Tangentens
pievede, folhe find Durd) Ddie Fig. 70, 71 und 72 bargeftellt, Dad
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Tangentenvieved mit einfpringenbem  Winkel”, pag | iiberjchlagene
TFangentenviered”’ und 0dad nirgends unmittelbar beriibrende.
einanberfolgende Seiten freten an bie Stelle von gegeniiberliegenden.
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