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Ableifungen aud dem Symuetriebegrifi. 61

Dabei find aljo ABCE und ACBF ‘Parallelogramne, jobaf
OB — EA—= AF ijt. Demnad) ift daz Lot A H die Mittelfentrechte
von FF. Gbenfo zeigt fih, dap BJ bie Mitteljentrechte von FD
und CK bdie Mittelfentrehte von DE ijt.  Dieje Mitteljenfrechten
mitffen fich aber in einem Punfte jdhneiden. DVemnad) jdneiden
einanbder die Hohen degd Dreieds DEF und fiberhaupt jedes
Dreiedd in eimem Punfte. Der bereitd audgefprodene Sap itber
pie Dreiedshihen ift damit beftatigt. — Der Hohenjdnittpuntt M
bat aljo nodh zweieclei Bedeutung. Cr ift Mittelpunft des Um-Kreifed
pom Dreied DEF und juglei) Mittelpuntt ded Jn-Rreijed vom
Dreted HJ K.

Bilbet man jedodh ein ftumpfwintliges Dreied A BC und daju
bie Figur, fo fallt M auBerhalb bder Dreiede ABC, DEF und
HJK und ift nidht Jn-RKeeid, jondern An-Kreid ves lehteren.

Der Durd)jhnittdpuntt S bder Mittellinien de3 Dreteds, bder
Mittelpuntt M des Um-Rreifes, die Mittelpuntte w, wy, py, py De3
St: Rretfes und ber Un=Rreife und der Hihenjdhnittpunit H twerden
ald8 merfwiirdige Puntie ded Dreteds begerhnet

y) Gymmetrijdes iber dad gleidjhentlige Dreted.

170) Die Halbierende ded Winfeld an Ddev Spibe ded gleichs
ichentligen Dreiedd war ald deffen Symmetrielinie nachgetviefen, fjoz
baf e5 aud zwei fongruenten Hilften befteht. Bunddijt folgte der Sah:
Die Winfel an der Grundlinie ded gleihidentligen Dreieds
(bie Bajiswintel) find einanbder gleich; oder: Gleichen Seiten
eined Dreieds lieqen gleiche Winfel gegeniiber.

171) Umgefehrt folgt: Sind zwer Winfel eines Dreieds
einander gleid), fo ift dasd Dreied gleidhfdentlig. Ober:
®leihen Winfeln eined Dreieds liegen gleide Seiten gegen-
iiber, (Sind nimlidy die Winfel bei A und B einander gleid, jo
find fie jymmetrijch gegen bie Mitteljentvechte, mitfjen aljo etnanber
in demfelben Punfte C der Mittelfentredhten fdhneiden, fodah aud
AC = B(C I]MI'I'

172) Die Halbievende bdes Winfels an der Opipe ded gleid)-
idhentligen Dreieds Halbiert die Grvundlinie und fteht auf bdiefer fent:
vecht; die Mittelfenfrechte der Grundlinie eined gleichjchentligen Dreiects
geht burd) die ©pihe und Halbiert ben bortigen Winfel. Die Ver-
bindungalinie Der Spihe ded gleidhichentligen Dreieds mit der Iitte
per ®rundlinie fteht auf biefer fenfrecht und halbiert ben Winfel an
ber ©hifie.




62 Planimetrie I.  Ergebniffe des Vorfurjus.

Ale bdieje Sdpe find nur Audbrudsweifen Ddafilr, daf bdad
aleihichentlige Dreted ausd ziwei fongruenten Teilen bejteht.

Jebed Lot auf der ©hmuretrielinte ded gleidyjchentligen Dreieds
jdhueibet von ben Sdenfeln gleiche Stitde ab, von ber Flade ein
Untipavallelogramm. Yegt man an eine Gerade AB in 4 und B
nad) derfelben Seite gleiche Wintel {o an, dap die Schenfel einander
in einem ‘Punfte C jdhneiden, gibt man ben Sdienfeln bdiefelbe Linge
AD = BE und verbinbet man A4 mit £ und B mit D, jo geben bie
LVerbinbungslinien gleidjdhentlige Dreiede A BF und DEF, BWarum?

173) Der Mittelpuntt ded Um-Rreijed, ded Jn-Rreijes, des An-
Rreifes fiiv bie Grundlinie, ber Hihendburdidmitt, der Durd)jdmitt
per Wittellinten liegen beim gleidyjchentligen Dreied auf deflen Sym-
metvielinie.  Die WMittelpunfte Dder beiden anberen Wn-RKreife find
fpmmetrijd) gegen bie ©pmmetvielinie. Jhre Berbinbungslinie geht
burd) bie ©pihe ded Dreteds.

174) Die Mitteljenfrechte einer Sreidjehue geht ftetd duvcd) die
Mitte des Kreifes. Davaus folgt wiecder der Sah: Dag durch) zive
Puntie gehende Biijchel von Kretfen bat bie WMittelpuntte auf bder
Mittelientredhten. Man fonjtruiere die befreffenden Linien und einige
der Rreife. (Bgl. Nr. 167.)

175) ©teben, wie in Fig. 34, jwei ungleidge gleichjchentlige Drefece
itber derjelben Grundlinie, jo Haben jie eine gemeinjhaftlicdie Symmetries
linte, Denn bie Symmetrielinien Deider fallen mit der Mitteljentredten
der Grumdlinie zujammen. Dabet fonnen die beiden gleidhjchentligen
Dretede thre Spibe auf verjdyiedenen Seiten ber Grunbdlinie oder auf
perfelben Seite Haben. Stimmen dagegen bdie beiden gleidyjdhentligen
Dreiece iibervein, jo bhat dbag Gebilde jvei Symmetrieachien und ift
eine Raute (oder Rhombusg).

176) Anfgeben. Die mebriache Symmetrie des gleihjeitigen
Dreteds, beg Quadrated, bed regelmdfigen Fiinfedd bdesd vegelmapigen
Sedyseds uj. eingehender ju unterjudhen.

(€3 joll 3 B. unterjudht werden, ob pavaflefe Seiten vorhanden
jiud, ob Diagonalen vorhanbden fiud, die ju einer Seite pavallel find,
wie jicdh) beliebige Diagonalen paariveife verbalten, ob fich fongruente
Slacdhenteile vorfinden. Die Ferleguug jeded regelmihigen LBieleds in
gleid)jchentlige Dretecde, deven Spiben 1m Mittelpuntte Jujammeniallen,
ijt gleichfalld zu unterjudjen. Die Winfel Ddiefer Dretede find zu be
ftimmen. Die ein= und umbejdricbenen RKveife jind zu unterjuchen,
befonders Dinfidtlicd) ihrer Seftoren, Seqmente und Bogen.
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