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a) Borbegriffe: 11

namflich 3iei foldye, fo rvitcden sifdhen et i Enbdlidhen [iegenden
Puntfen zwet Geradben miglid) feirt, twad Demt in 21) angegebeien
Sape widerjprdche.

24) Bwei gleid) lange ®eraden fonmen auj zweierlet
Art 3ur Dedung gebradt werven. it A B die eine Gerade, 4, B,
bie andere, To foun man A B jowofl auf 4, B; ald aud) auf B, 4, legen.
Statt diefed Sahes jagt man audy: Fwei Geraden vom berjelben
Qinge find auj zeierlei Art fongruent.

25) Gine nur cinfeitig Degrengte @evade Dejeichnet man als
Strahl. Den Grenypunft Dezeihnet man ald feinen Audgangs-
punft ober Anfangspunit. Seine Rihtung gebt von bdiejem ausd
ing Unendlihe. ©po fann man fich 2. B. vom Uuge and nad) jedem
Bunfte des jdeinbaren Himmeldgetndlbes eine CGerabe gezogen umnd
biefe big ind Unendliche verlingert denfen. Wllgemeiner gilt:

Bon jedem Raumpuntte gehen unendlid viele Strahlen
aud. Die Gefamtheit aller diefer Strahlen bezetchnet man
alg bas Strahlenbiindel ded Punfted. Durd) das Strahlen-
biindel werden alle von dem Puntte ausgehenden Ridtungen
im Raume angegeben.

26) Qinien, bdie niht alle Cigenjdaften bev ®eraben Dejiben,
nennt man Frumme Linien oder Kurven. (Wan vgl BVorfurjusd

§ 11—16.)

£) Begrifi der Gbene, der ebenen Giebilde und der Planimetrie.

97) Gine EGbene ift eine unbegrengte Fldde, tn dev jich
pont jedem threr Punifte aug nacd) jedem andern (ihrer
Punfte) eine Gervade ziehen (dRt, Ddie nirgends, aud) in
ihrer Verlangerung nidht, aus diefer Flade heraudiritt.

28) Bon jedbem Punite der Chene geben alfo unendlid) biele
gany in ifv Yliegenbe Strahlen aus. Die Gejamiheit aller bdiefer
©trahlen bezeihnet man al8 Dbag (ebene) Strahlenbitjdhel Ddes
Punttes. Durch bdiejes Strahlenbitjchel twerden alfe von demr Puntie
audgehenden Ridhtungen in der Ebene angegeben.

29) Das Auge fann in Lagen gebracht werden, in denen
ihm ein irgendwie begrenztes Stitf ber Ebene als etme
gerabe Linie erjdeint®)

) Der Gab ift im Grunde derfelbe, wie der Sal, daf zwei Ehbenen
einanber nur in einer Geraden jdhneiden fonnen. Auf einem hdheren Stand-
punfte with gejagt: Gine Flache, deven Brojeftion auf eine Ebene eine Ge-
rade fein fann, tft ftetd eine Ebene.
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12 Planimetrie I  Ergebnifie bes Vorfurjus.

30) ©tatt deffen fann man fagen: Bewegt jid) ein Strahl
um feinen feftliegenden Anfangdpunft fo, dap er jtetd auf
etner jejten Gevaden Hingleitet, die nicht burd) diefen Puntt
geht, jo Dejdhreibt er eine Cbene (Statt bedg Strahles Fann
man aud) die unbegrenzte Gerade nehmen.) Davausd folgt:

31) Cine Gbene ift dburd) eine Gevabe und einen auper:
Dalb biefer liegenben Punft vollftdndig beftimmt Daraud
folgt fermer:

32) Eine Ebene ift durch) drei Punfte vollftandig be-
ftimmi; benn zwei davon fann man durd) eine Gerade bverbinden.
Daraud folgt ferner:

33) Durd) zwet einander hneidende Geraben ift eine
Ebene volljtdndig beftimmi Die eine Gerade faun man namlid
al3 Ddie fefte Gerade, eimen Deliebigen Lunft der anbern fann man
ald den Drehungspunit des Sirahled betvadjten, bdie ziveite Gerabe
al Dben Dbewegten Strafhl in einmer feiner LQagen. Gleitet aljo efne
Gevade auf wei fejten einander jdneidenden Geraben hin, jo bejdreibt
jie emme Ebene.

34) Bei der unter 30) bejdyriebenen BVewegung tritt der Fall
etr, dag der Duvd)jdnittépuntt Der gebrehten und der fejtgehaltenen
Geraben in unendliche Cntfernung viidt. Dann fagt man, die fejte
Gerabe und die Dbetwegte Gerabe find in Ddiefer Lage parvallel, fie
haben Ddabei biejelbe Ridytung, jie gehen nad) demfelben un=
endlidh fermen Puntfte Hhin. Davaus folgt fiir 33), daf Ddex
Scnittpuntt der betben Geraden aud) in unendider Eutfermumg liegen
parf. AWlfo ergibt jidh) ber Sah: Durd) zivet parvallele Gervaden
ift ftets eine Cbhene volljtandig beftimmt DOber: Gleitet eine
Gerade auf jwet fejten pavallelen Gevaden Hin, jo be:
jdhreibt jie eine Chene. Ober: Durd) jwei parvallele Geraben
[aft jidh jtetd eine Ebene legen.

35) Umgefehrt fanun man fogen: Sdneiden einanber 3ivet
Geraden im Raume nidht, jo weit man jie aud) verldngert,
[af3t fid) aber duvrd) beidbe eine Ebene legen, fo jind bie Ge-
raden parvallel. (€3 gibt Geraden im Raume, die nod) jo iweit
verlangert, einander nicht jdmeiden, burd) die Jich aber feine Ebene
legen ldft. ©Solde Geradbe nennt man windidiefe Gerade.)

ber dieje Sdhe mup aber noch ausdfithrlidher gefproden werben.

36) Tlachen, die nicht alle Cigenidaften der Cbene befiben, nenut
man frumme Fladen.
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a) Borbeqriffe. (£

37) ®eometrijhe Gebilde, die gamy in derjelben Ebene [liegen,
beseichnet man ald ebene ®ebilde.

Geometrijfe Gebilde, die nicht gauwy in berjelben Ebene [iegen,
beeidynet man al3 uicht ebene, ober al3 unebene oder ald raum:
lie @ebilde (im engeren Sinie).

So gibt e3 ebeme Punttgrubpen und rvdumlide Punft=
gruppen; ebene Sintengruppen und riu mliche Lintengruppen;
ebente und rdaumliche Gruppen von Punften und Linien
and ebeme und vaumliche Grubpen von Fladenitiden; e3
gibt ebene Rurven und raumlide Kurven

38) Demnady zecfillt bie Geomefrie in aet Tetle, in  Ddie
Geometric der ebenen Gebilde oder bdie Planimetrie und in
bie Geometrie der vaumlidhen @Gebilde (im engeren Sinne) ober
bie Stereometrie,

Borlaufig joll nur nod) von der Planimetrie bie JHede fein.
Sn ihr fanm man infihtlich der Grofenmefjung vbon Lingenmefjung
(Qongimetrie) und Fladhennefjung (Planimetrie tm engeren Sinne)
iprechen. (Bl su diejem Abjchnitte BVorfurjus § 20—29.)

n) Begriff ded Kreijes®), des regelmdfigen BVieleds
und ihrer Teile.

39) Bewegt fich ein Punft, ohune umzutehren, in einer Ebene o,
paf er von einem gegeberen fejten Punfte Der lepteren jtets bdenjelben
Der nad) einem joldhen Umlaunfe guriidgelegte Weg iwird ald eine
freiglinie begeichnet. Der fejte Punkt Heipt ihr WMittelpunit, oder
thre Mitte, oder thr Bentrum.

Die Kreislinie ift diejenige ebene, tu fid) zuritdlanjende
Qurve, deren Puufte von eimem beftimmten fejten Puntte
ber Ebene denjelben Abftand Haben (Man bgl. zu diejem Ab-
jhnitte Borfurjus VL)

40) Jede BVerbindungdlinie ded Kreidzentrums mit etmem Punfte
ber Rreislinie begeihnet man ald einen Halbmefjer ober Rabius
pes Rreifes. Die Linge aller Radien eined Rreijed ift diefelbe, denn
jie ift gleidh jenem unverdnderlichen bjtande vom Mittelpunite.

¥ Unter Kreid wird bald die Kreidlinie, bald bie Kreidfldadye ver-
jtanben. Der Spracdhgebraud) jhwantt. Nacd) BVebdiirinis jollen die lepteren
Worte aebrandyt werdben, jonjt der Kiivze Halber bas Wort Kreis.
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