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114 Bweite Abteilung: Arithmetik.

. Arithmetifdge Weiben.

a) Arithmetijhe Meihen erfter Ordnung.

21) Die Glicder einer Jahlenveife fonnen aud) jo aujeinander
fofgen, baf der Unterjdhied ziwifdhen je aivei aufeinander folgenben
Oliedern fonftant ift, wie 3. B. in

5Tt (st X [ KR [ 3 o
bann mennt man die NReibe eine arithmetijde Reibe.

St o a3 Unfangsdglied, » die Ungahl der Glieder und 4 bdie
fonftante Differens, jo lautet die Reibe folgendermafen:

a, at+d, ao+2d, ai+3d ... a-+ (n — 1)d.

Das ntt Glied Hat aljo, oud) wenn ed nidht SdhluBiglied ift,
pie Form

1)d.

t—a 4+ (n

finben, inbem man fie weimal in entgegengefebter Drbnung hin-
fdyreidbt, aljo 3. B.

292) Die Summe Dder arithmetijchen Reihe fann man

§=qa - {ci — ff;'l -+ (_’_,;__ |- 2“’) o i L —d) 4,
s =1t -+ l\.l‘ —d) + (f — fo.j] + -4 (a4 d) + a.
Durch beidexrjeitige Adbition erhilt man
s =(a4+D+(@+d+ @+t ---F@+t)+ (@t
pber

2s = n(a -+ 1),

pemnach it

nin— 1)

n 5 - / N 71
g= g\ -+ 1) = ';Zi”_i_ a + (n — 1)d] = na 4 2 i

Dasfelbe Rejultat finbet man durch folgenbe Uberfegung: Der
.ot

mittlere Wert desd erften und bed lepten Gliebed ift ——, Der deg

x : : T / P A g a b
aweitenr und ded vorlehten Glieded ebenfalls : + S bl L + ift
aljo {iberhaupt bas arvithmetifge Mittel famtliher OGlieder. Die

a4 -

Summe der Reihe muB demnad) x-

¥ -
1€111.

T



[1. Arithmetijhe Reifen. 115

23) Ubungsanfgaben. Wie grop ift dbie Summe Dder n
exften Bahlen der gemwihnliden Babhlenveihe?
g ) < )

. nin -4 1) ; - 199 . 200 L
TV 5B 142434199 ="2 :‘;s‘sfr(m}
Wie grof ift bie Summe der » exjten ungeraden Sahlen?
A ) e 14+ (2n—1 2n %
|_.,=1+.-3_r;)-1.-.--+!2;j.—_!.J:;r','r {\:! 2:_”‘""',3':””

aljo ftetd eine Duadratzahl, 3. B. 1 + 3454 - -+ 11 =36 = 6]
Wie grop ift die Summe der Bahlen von 101 bid 2007

s - : 2 n &
®liederzahl » =100, alfo s=  (a +t) =

= 50 - 301 = 15 050.]

Wie grop ift die Summe der gervaden Falhlen von 102
big 2007 [@Gliederzahl » = 50, alip s = ﬂu (102 4 200) = 25 - 302
— T5b0).]

Weitere 1Tbunggaufgaben fiehe 3. B. in ben Sammlungen bou
Barbeyh und Heisd.

100 iz o
— (101 ---200)

b) Ginige arithmetijhe Reihen hoherer Ordnung.*)

24) Nujgnbe. Weife nady, dap jede bder folgenben
Gleidungen eine identijde ift.

; z(x + 1) (g — 1) i
) 1-2 Eafe
b) e(w 4+ Dx+2) @—Da@E4+1) @4 1)
g, Rgnegy e = o e e RO
a(e-+1)(x-+2) (@13 (e—Nxe(@4-1){z4+2) z@41)(r 42
BIP 10 3.4 T T

Bemerfung. Fahrt man mit der Bilbung diefer Glerchungen
fort, fo fautet bie m'® folgendermafen:

an o A . % ¥ ) mn Y o ol ) o
a ele 1) (c+2)---(@-+m (22— 1)z 1)--- (& +m—1
' 1-2-8--«(m~ 1) 1.2-3-.-(m—+ 1)
ale+ DE+2) (x4 m—1)

#) Diefer Abjchnitt tonn dtberjchlagen mwerden, wenn man fid) beim Be-
jveife Ded binomijchen Lefrfaped mit dbem Scdluffe bon = auf (m == 1) be:
guiigen will.
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