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8 Grite Abteiling: Geometrie der Geraden und bed Kreifed.

Boger um D und F, die ben Scmitt H geben. ZTrage von A aus
auf dem Kreife 3mal BH ab, twag J, K und L giebt, dbann ift Z
ein Punft bes Fiinfeds.

Tig. 6. Bogen um A und B mit

Mo s A B bezto. AL geben L,

Bogen um L und L, mit

o St A B geben N. Die Puntte

3 R ABLNL, jind die Gden
L = ,---"_’-- -_r.-f _‘ [ o L fong o 2L 0] ED
>~ K ety ) pe3 gefuchten Fiinfects.

= Dad Behned fon-

Parsely iy jtruiert man nacd) ihm

A jolgendermagen. Wiebers

fole bie vorvige Konjtruf:

I'_.___._. T i _. = If'.‘ .r';::‘ % v -

o = B ¥2 tion bi3 H und jdlage

um A undb B Bogen mit
EH, bdie ben Sdynitt M
geber. Der Kreid um M
mit Rabdbiug M A ift der
2 Mm:-freid de3 leicht

pollendenden Sehneds.

Lerjuche Deide Komjtruftionen ald richtig nadhputveifen.

Der grope Geometer Steiner Hat verjucht, bdie geometrijchen
Sonjtruttionen mit dem Lineal allein audsufithren, aljo ofune den
Birtel. Bei jahlreichen Konjtruttionen ergab fid) die Moglichteit diejer
Ausgfithrung nur unter der Bebingung, daf in ber Ehene ein fefter
RKreid gegeben ivar.
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[ Ubungen an den Dreieckshreifen.

a) Dic Rabien der vier Verithrungsfreife des Dreieds.

7) Jm eriten Teile (Nv. 120, 149, 182) ift Folgended geseigt
worden: Sept man bei einem Dyeted mit den Seiten a, b und ¢
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Edpuntten aus an bdie benadhbarten Bervithrungstreife qelegt find.

|0 bedeuten p,, p, uno p, bdie Ldngen der Tangenten, die bon bHen
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. 1bungen an den Dreiedsireijen. ¢

Bugleid ift p, + p, + py = p; bie Radien bder Berithrungsfreife

bevechnen fidh aus
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bagegert ift der Jnbalt des Dreieds

3. F=po=p0 = Ps0, —;J|9_1—]/;a,s]fjjj;

Yujgabe. Leite davaus durd) Redynung folgende Beziehungen ab:
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(Sepe fiir oy, 05, 95 die vbigen LWerte em, madje die Briiche
gleidhnamig und forme ihre Summe jo um, Ddaf Dder NAuddbrud

entfteht.)
0, = PP Peps, aljo aud) F =71 00,0,0s

ey
=
Py
o
=

6. 005+ 0,0:=1, 05+ Ppy=0ab, 00+ 0:05=PsP31+ PP, =100,
00 + 050, = P31y + PPy = ca.¥)

(Die Formel ijt leiht al8 Redtedsiah in Worten audzubdriiden.
e—(a@a—Db) ¢+ (a—0b)

Ru ifrer Ableitung 3eige, Dok ooy = pis— g :
¢ — (6 —0)* . oy : (& + b)* — c¢*
== i ift, bilbe ebenjo 0,0, = ppy=-—"— , und
bilbe bie Summe, die ab giebt.)
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Die Formel (Gt fidh aud) folgenbermapen jdyreiben:
A 200, _  Zosgy s 200, 2050
‘. i = - ! f = e ]
Gh—@ T —@ 0T o
’ 20p 20,08
,"F.\I =, o I| 8
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* chte auf bdie cyflijhe BVertanjhung der Jndiced 1, 2 und 3. Die

sweite Formel folgt jo aud ber erften, taf 2 ftatt 1, 8 flatt 2, 1 ftatt 3
gejdhrieben wird. Ebenjo folgt die Dritte aud oer siveiten.  Wlan erjpart
paburch alle Redynungdwiederholungen.
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_, )5 de o O i'('l 1 ] M T J _}_,(1 = -]
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e . e s : b e Py + Ps €
(Qn ber vorigen Beweisfithrung fam die Gleidung ——— = &
T - ¢ 1 | 1 F o a4 + : Q Pty T Nataew
bor, alfo ift — = — - . §. 1.) Gebt man m 8. jiiv F jeuten
i F g s : ey
il | m . 2 E 0s T @5 ; i T :"r 00,
BWert i 007939 &N, |0 oo a :1 00,9203 &r!— 0_... = (031" 03) l/ [ Q:; :
T : v/ 0s0s PR 1o ) ; =
Ebenfo folgt @ = (o, — o) i 250, u3 beiden Gfeichungen erhalt
' : : ’ 00, :

man durd) Multiplifation eine einfadere. Dasd neue Syjtem bon
Gleichungen ift:

Dad Quadrat itber jeber Dreteddjeite ift aljo gleidh dem Redyted
aid der Differenz und der Summe je 3weier der Radien, die Dreieds-
feite felbft ijt die mittlere PBroportionale zur genannten Summe und
Diffevens.

Soldger Beziehungen lafjen fich noch beliebig viele aufjtellen, die
aum Teil pon eiter gehendem Jnteveffe find. So fann man 3. B. in

s
. 5 Cr > - /0 05 Oy
ber @ruppe 2. die p und o einfad) vertaujhen, alfo p =/ =2 u.{. w.
p 1 ¢ | =

8) Sonftruftive Bemerfungen.

«) Aud Formel 4. erfennt man, dafy jeder der dier Rabdien be-
ftimmt ijt, wenn bdie dret anbeven gegebent find. Um 3 B. o ausd
pen itbrigen Fabien zu fonftruieren, faun man mehreve Wege ein-
jhlagen.

Aus 4. jolgt o e _l_v‘(;;"’;;jh{_ R oo bie Klammern
Rechtede find, bie man in Quadrate verwandeln Tann. Die ded
Nenners lafjen fih nadh Pythagorad abddieven, o daf man Hat

o, m? o, M\ M AT i E: 5 ¢
o=t = = - Hier beftimmt fich = ausd der Proporti
0 o - ) = = pier beftimmt fid) » ausd der Proportion

nim = g, :x, davauf o aud der Proportion n:xz = m : ¢ ald vierte
SProportionale.
Cinfacher unbd diberfichtlicher ijt folgender Weq: Man nehme,

wenn o, 0., 05 gegeben find, eine beliebige Linge al3 Einbeit an,
am Dequemften einen der Rabien, 3. B. g, =1, {o daff audh) — = 1
i " 0
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